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~ Tentti 11.9.2017 / Kimmo Vattulainen

e Ei laskimia
e Kaantopuolella kaavakokoelma

1. Olkoon kiyréa r(t) = (¢, 3, 4—1?), tcR.

a) Missi zy-tason pisteessi/pisteiss kiiyré leikkaa zy—tason?

b) Miké on kiyrén pisteeseen ¢ = —1 piirretyn tangenttisuoran parametriesitys?

c¢) Onko olemassa toista kiyrin 'pistettéi, jossa tangenttisuora on yhdensuuntainen

: b)—kohdassa, madaritellyn suoran kanssa? Jos on, niin miks on taméi piste?

2. a) Onko funktiolla
: z+y

f(@":y)zm

' raja-arvo origossa ja jos on, niin miki on sen arvo.

b) Mééritd pinnan
. z+y

pisteeseen (z,y,2) = (2,0,1) piirretyn tangenttitason yhtils.

3. M4iaritd funktion f(z,y) = —22% + 22 — »? pienin ja suurin arvo joukossa
S={(z,y): 2*+y* < 4}.

4. Kun levyméisen kappaleen S pinta-tiheys on §(z,%), voidaan kappaleen mas-

sa m laskea kaavalla
m-—//6(m,y) dy dz
g

a) Olkoon kappale S nelid S = {(z,7) |0 <z <1, 0 <y <1} ja levyn pintatiheys
6(z,y) = z. Kappale S jactaan kahteen osaan S; ja Sy suoralla y = az, missé a on
vakio ja a € [0, 1]. Milld vakion @ arvolla osien S; ja Sp massat ovat yhtisuuret?

b) Olkoon kappale S ympyrélevyn osa S = {(z,y) | 22 +4* <1, z > 0, y > 0}
ja pintatiheys §(x,y) = 2. Myds nyt kappale jaetaan suoralla y = az, a € [0,1]

| kahteen, massaltaan yhtdsuureen osaan Si ja Sy. Mik téssé tapauksessa on vakion

a arvo?
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