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Ei laskimia, ei omaa kirjallista materiaalia
Kirjoita vastauspaperiin opiskelijanumerosi, nimesi ja koulutusohjelmasi.

X

1. a) Laske H da, missi R on kolmio, jonka kéarkipisteet ovat
R

y3 +1
(0,0), (0,1) ja (8.1). (Harkitse tarkkaan minkd muuttujan suhteen integroit ensin!)

b) Laske homogeenisen sdrmioén S = {(x y,z): 0<x<2, 0<y<8, 0<z< 4}

massatiheydeltddn p(x,y,z)= 0.5 hitausmomentti z-akselin suhteen.

Vihje: J = Hj dx,y, z)? p(x,y,z)dv, missi d(x,y,z) on pisteen (x,y,z) etdisyys tasta akselista.
S

2. a) Laske onton pallon puoliskon R = {(x y,z): 1< x2+y?+22<2 z2 0} massa,

kun massatiheys p(x,y,z)=z.

b) Laske arvo tai osoita hajaantuminen epdoleelliselle tasointegraalille

H ﬁdxdy. missé integroimisalue A= {(X y) - x2 er2 > 1}.
A

(K + y Huom!

3. Etsi differentiaaliyhtilén y' +9y =2sinx yleinen ratkaisu ja ratkaisu, joka
toteuttaa alkuehdon: y(0)=1, y'(0)=0.

4. Tasolla liikkuvan partikkelin sijainti x = x(t) = [x(t), y[t}]T toteuttaa AAP:n

o) 2o

Ratkaise AAP matriisimenetelmalld. Mik& on partikkelin sijainti hetkelld t = %‘?

(Jos et osaa ratkaista AAP:td matriisimenetelmalld, ratkaise se eliminointimenetelmalla.
Talloin tehtadvasta maksimipistemasra on 4.)



